Prof. Dr. Alfred Toth

Fibonacci-Zahlen, Pascalsche Diagonalsummen und
Trichotomienwechsel

1. Die folgende Graphik, die ich einer Studierenden von mir verdanke, die sie
jedoch ihrerseits einer anderen Quelle entnahm, die nicht mehr rekonstruierbar
scheint, gibt den Zusammenhang zwischen Diagonalzahlen im Pascalschen
Dreieck und den Fibonacci-Zahlen (ohne die 0) an:
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2. Anderseits stehen, wie ich bereits in Toth (2007, S. 186 ff.) gezeigt hatte, die
Zahklen des Pascalschen Dreiecks, d.h. die sog. figurativen Zahlen,in direktem
Zusammenhang mit dem Phanomen des Trichotomienwechsels in n-wertigen
Semiotiken mit n > 4, genauer: sie geben den Anfang, das Ende und somit die
Lange von Trichotomien an. Ich hoffe, dass die Verkleinerungen aus meinem Buch
,Zwischen den Kontexturen” noch lesbar sind, ansonsten sei auf die
Originalpublikation verwiesen.
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3 Stokturen der pentadizchen, hexadischen und n-adischen Semintik

Wieviel Faum die Darstellune hoberwertiger Semintiken fir o = 4 eiomebmen wirds, Labt
sich daran ermessen, daf schoo die pentadische Semiotk 125 und die hexadische 442
Zeichenklazsen zo ihrer Darstelhme bendtizen. Wenn man sich mm die Zahlen 10, 35,
126, 462 anschaut, dis den Anzahlen dsr Zeichenklassen der miadischen, tetradischen,
pentadischen und hewadischen Semiotk entsprechen, so falle auf daB es sich bier um 3-,
3-, 4- und 5-dimensionale Zahlen handsle, die eine Teilmenge dar fipurativen Zahlen bil-
den, worunter man bekanndich natirliche Zahlen verstebt, die "Arnzahlen von Punkten
darstellen, welche gleichmaliy auf den Ecken, den Seiten und im Innetn von regelmafi-
een ehenen oder rumlichen Fizuren ventedlt sind” (Flachsmeyer 1969 74). Fizuradve
Zahlen entstehen "durch fortschreitendes Summisren der Glhieder einer arithmetizchen
Feihe" (Bischoff 1997: 179). Mebrdimensionale Zahlen lassen sich am einfachsten mat
Hilfe des Pascalschen Dreiecks darstellen:

1111111111
1234567829
1 3 6 1015121 28 3§

1 4 10 20 35 56 84

1 5 1535 70 126

1 6 I 36 126

1 7 28

1 B 34

19

1

Wahrend die erste Teile und Spalee aus Emserfolgen besteht, finden wir in der zweitan
Zeile und Spalte die Folge der nanirischen Zahlen, also die emdimensionalen Zahlen. In
der dritten Zeile und Spalte st=hen die zweidimensionalen Dretsckszahlen in der vierten
die dreidimenzionalen Temaederzahlen in der fimften die vierdimensionalen Zahlen in
der sechsten die funfdimensionalen Zahlen usw. Diese lassen sich nicht mor aus dem Pas-
calschen Dredeck ablesen, sondem auch durch einfache Formeln hereckmen:

Direieckszahlen: 3,6, 10, 15, 21,28, 34, 45, 55, ...
¥“n(@p+1)

Tetraedarzahlan: 1.4,10, 20, 35, 56, 84, 120, 165, 220, ...
l6n(p+1)n+32)

4-dimensionale Zahlen: 1, 3, 15, 35, 70, 124, 200, 330, 485, 715, ...
124n(n+1){p+2)(n+3)

S-dimensiomale Zahlenc 1,6, 21, 3§, 124, 252, 462, 792, 1287, 2002, ...

1120m = 1) fo+2) (@= 3 o+4
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Diie in der obizen Darsteling fert markiermen Zahlen sind alse mgleich die Anzablen der
triadischen tetradizchen pentadizchen und hexadischen Semiotiken. Damit korrespondie-
ren also wreidimensionale Zahlen mit der miadischen Senviotik, dreidimensionale mit dar
teradischen Semiotik ., allzemein: p-dimensionale Zahlen mit der o+1-dimenssoralen
Semiotk, und zwar gibt ofenbar die n+l-fe p-dimenziomale Zahl einer o+l-adischen
Semiogk die Anzahl dersr 7k1-Fith an

Ein weitsrer inferessanter Fisammenhans ergibt sich zwischen den mehrdimenssomalsn
Zahlen und den Anzahlen der Tnchotomien eines vollstndipen tmadischen, tetradizchen,
pentadischen, hexadischen, ... n-adischen Tualsystems. Wie wir gesehen haben, findet in
der triadischen Semiotik Trichotomienwechse] zwischen der §. umd der 7. sowie zwi-
schen der 9. und 10. Zk1<Fih st Die 10 madischen Fkin.Fthn untertzilen sich also in
3 Trichotomien, und zwar in eime mit § Zkin.Fth o eine mit 3 Fkin.Fim md in eine
mit 1 Zkl«Ffh In der tetradischen Semsofk findet Trichotomiemwechsel madschen der
200 umd der 21, zwischen der 30. und der 31. und zonschen der 34. und der 35. ZklLRih
sart. Die 35 tetradischen Zkl-Rif unterteilen sich sommt in 4 Trichotomien, und zwar in
eine mit 20 Zkl«Fh, in eine mit 10, m eine mit 4 uod in eme mit 1 Zkl«Frh Seellen wir
diese Anzahlen mit den entsprechenden Anzahlen in der penfadischen und hexadischen
Semipnk Fusamaen:

Triadische Sermiotk: 3 Trichotomien: Anzahlen- 6, 3, 1

Tetradische Semiodk: 4 Trichotomsen: Anzahlen: 20, 10, 4, 1
Pentadische Semiotik: 5 Tnchetomien: Anzahlen- 70, 35,15, 5,1
Hezadische Semiodk: 6 Trichotomien: Anzahlen- 252, 125, 56, 21,4, 1

Wie man leicht erkennt, sind die Anzahlen der Trichetomien der ersten n fir o % § wisder
die ersten n-dimensionalen Zahlen fir o = 5, mr in umeekehrter Rethenfolre. Offenbar
gibit also die jewells Zweite n-dimensionale Zahl die Arrahl der Trichotomisn emer n+1-
adischen Semiotik an  Damit kann man mm auch die Orte der Trichomisnwechse] auf
enfache Weise bestmmen- Man subtrahiert voo der n-ten Zahl nacheinander merst die
erste Zahl, dann die Sumome aus der ersten und zweiten Zahl, darm diejenize ans der er-
sten, zwesten umd dritten Zahl . ... oicht aber die Sumime der ersten und der o1 ten Zahl,
da diese Differenz 0 betrdst und wivialerweise der Anfang eines semdotischen Drualsy-
stems kemnzeichnet.

Mit diesen Ergenissen vgl. man diejenigen zwischen Fibonacci- und Peirce-Zahlen

einerseits (Toth 2010a) sowie zwischen zwei neu entdeckten semiotischen Zahlen,

den Stufenzahlen und dem Reflexionstiberschuss.
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